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BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

Clasa a XllI-a
Inx,x>1
1. Seconsidera functia f:R » R f(x) = {x-x3
Tt x <1

a) Calculati
e
j' f (x)dx
1 )
b) Determinati primitiva functiei f pentru care F(0)+ F(1)=2016.

C) Arétati ca orice primitiva a functiei f este crescitoare pe [1, +00)
Solutie:
a)

J¢ fGOdx = [ 2 dx + [FInx dx = 1(2p)

b)
Studierea continuitatii functiei f (1p).
xinx—x+c,x=>1

Fx) = {% arctg x* — iln(l +xH) +cyx < 1(2p)

0 xlnx—x+1009+1£6—%ln2,x21
F(x) = (2p)
%arctgx2 —iln(1+x4)+1008—1—n6—%1n2,x <1

C) F este primitiva functiei f pe intervalul [1,+0) dacd F este derivabild pe[l,+) si

F'(x)=f(x), xe[L+w0) .
F'(x) = Inx = 0 pentru orice xe[l,+0)= F este crescitoare pe [1,+).(2p)



1. Sase calculeze'

f 2x+3
a) x2+3x+3
b) f_lx\/1 — x?%dx
Solutie:
a) f 2x+3 f(x +3x+3)’d (3p) = ]n(xz + 3x + 3) + C(lp)

x2+3x+3 x2+3x+3
b) Functia f: (—1,1) - R, f(x) = xV1 — x? este impara(2p)
f_ll xV1 — x2dx = 0(1p)

: a b :
2. Sise arate ci pe multimea M = {A= (Sb aj/a,b €Q,a’ +b? =0 }, inmultirea

matricelor determina o structura de grup.
Sa se arate ca acest grup este izomorf cu grupul (Q(\/é),-) unde

Q(\/§)={a+b\/§/a,beQ,a2 +b*#0}.

Solutie:
@) OPErAtIE INTEINA......c.viiiieieie e e e e sre e e reenre e 1p
Axiomele Grupului ........ooeiii 3p

Izomorfismul este dat de aplicatia

f :Q(\/g)—> M, f(a+b\/§)=[3ab Z],Va,beQ,a2 +b% #0.

............................... 1p
Justificarea faptului ca functia f este morfism ..........cccocooeieii i, 1p
Justificarea faptului ca functia f este bijectiva ..................cocoiiii . Ip

3. Pe R se considera legea de compozitie Xoy =3xy+3x+3y+2,VX,yeR.
a) Si se calculeze yo(-1);

b) Sa se arate ca (—2012)0(—2011)o...oOolo...02012+§ >0

C) Sa se gaseasca douda numere a,b € R—Q cu proprietatea ca acbe N .
Solutie:
@) Calcul.......cooooiiii 1p

yo(-1) =3y(-D)+3y+3(-1)+2

Finalizare.........coooooeiiniiie 1p



yo(-1)=-1
b) Din comutativitatea legii de compozitie " o"

=Yyo(-)=(-Doy=-1LVyeR.iierrrnn. 1p

Calcul (—2012) 0 (=2011)c...00010...02012 = Xo (1) oy = (-1) oy =—1

Finalizare.........ccocvvveveievieienn, 1p
(-2012) - (—2011) o...oO<>1o...02012+ﬂ = —1+ﬂ = 1 >0
3 3 3
1 . . <
c) Exemplu: a=—=;b =——=sau orice alte valori corespunzatoare.......

NN



